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1) Dimostrare che, se {an} e {bn} sono due successioni tali che lim
n→∞

an = `1 e

lim
n→∞

bn = `2 con `1, `2 ∈ R, allora si ha lim
n→∞

(an · bn) = `1`2.

Dimostrare poi che se `1 = +∞ e `2 > 0, allora si ha lim
n→∞

(an · bn) = +∞.

2) Dare le definizioni di punto di estremo relativo e di punto critico per una funzione
f : [a, b]→ R. Enunciare e dimostrare il Teorema di Fermat.

3) Fornire le definizioni di serie numerica e di serie convergente e divergente. Enunciare
e dimostrare il criterio del confronto per le serie a termini non negativi.

4) Sia f : [2,+∞)→ R una funzione continua, non negativa e infinitesima per x→ +∞.
Provare di ciascuna delle seguenti affermazioni se è vera o falsa.

a) L’integrale improprio

∫ +∞

2

f(x)

log x
dx è convergente.

b) L’integrale improprio

∫ +∞

2

x2f(x) dx è divergente.

c) L’integrale improprio

∫ +∞

2

f(x)

x2
dx è convergente.


